* * Automatismes : déterminer un sewil * *

0 7

| On résout des inéquations , rigoureusement ou a ’aide d’une calculatrice

Déterminer le plus petit entier n tel que la condition demandée soit vérifiée.
1. On considére la suite (u,) définie par
3u, = 9n — 15.
A partir de quel rang a-t-on u, > 207
2. On considére la suite (u,) définie par
2u,, = 100 — 8n.
A partir de quel rang a-t-on u,, < 107
3. On considére la suite (u,) définie par
Up = N + 2n.
A partir de quel rang a-t-on u, > 487
4. On considére la suite (u,,) définie par
(n+ Du, =2n + 1.
A partir de quel rang a-t-on u, > g?
5. On considére la suite (u,) définie par
(n+ 1u, = 10.
A partir de quel rang a-t-on u, < %?
6. On considére la suite (u,) définie par
3u,, = 2".

A partir de quel rang a-t-on u,, > 1007
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* * Automatismes : déterminer un sewil * *

7. On considére la suite (u,) définie par
Su, = 3".
A partir de quel rang a-t-on u, > 100?
8. On considére la suite (u,) définie par
(n+ 2)u, = 20.
A partir de quel rang a-t-on u, < 17
9. On considére la suite (u,) définie par
du,, = Tn + 12.
A partir de quel rang a-t-on u, > 207
10. On considére la suite (u,,) définie par
2, = 60 — 6.
A partir de quel rang a-t-on u, < 07
11. On considére la suite (u,) définie par
ug = 4 et Upy1 = Uy + 6.
A partir de quel rang a-t-on u, > 407
12. On considére la suite (u,,) définie par
ug = 50 et Upt1 = Uy — 1.
A partir de quel rang a-t-on u, < 107
13. On considére la suite (u,,) définie par
Uy = 3 et Up i1 = 2Uy.

A partir de quel rang a-t-on u,, > 1007
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Automatismes : déterminer un sewil

On considére la suite (u,) définie par

ug = 200 et Vppg) = Eun.
A partir de quel rang a-t-on u,, < 107
On considére la suite (u,) définie par

Ug = —D et Up+1 = Up + 3.
A partir de quel rang a-t-on u, > 207
On considére la suite (u,,) définie par

Uy = 2 et Upt1 = Up + 2n + 1.

A partir de quel rang a-t-on u, > 507
On considére la suite (u,,) définie par

ug = 1 et Upt1 = Uy + 2.
A partir de quel rang a-t-on u, > 100?
On considére la suite (u, ) définie par

ug = 100 et Upy1 = U, — 10.
A partir de quel rang a-t-on u,, < 307
On considére la suite (u,) définie par
ug =1 et Upt1 = 2Uy.

A partir de quel rang a-t-on u,, > 10007
On considére la suite (u,) définie par

uo = 500 et Up+1 = 0, 8uy,.

A partir de quel rang a-t-on u, < 107

* X
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* * Automatismes : déterminer un sewil * *

Corrigé
1.
3u, =9n —15 donc wu, =3n—5>.
On cherche
3n —5 > 20.
Donc

2
3n>25 donc n > 35

Le plus petit entier convenable est

n=9|

Vérification :

ug = 19 < 20 et ug = 22 > 20.

2.

2u,, = 100 — 8 donc wu, = 50 — 4n.

On cherche
50 — 4n < 10.

Donc

—4n < —40 donc n > 10.

Le plus petit entier convenable est

Vérification :

uyg = 10 et uy; = 6 < 10.

3. On cherche
n’ + 2n > 48.

Cela revient a

n? +2n — 48 > 0.
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* * Automatismes : déterminer un sewil * *

On factorise :

(n—6)(n+8) > 0.

Donc

n<-—8 ou n>o0.

Comme n est un entier naturel, on obtient
n > 6.

Le plus petit entier convenable est donc

n=="7|
4.
2n +1
uf, = :
n+1
Comme n+1 >0,
2n+1>3
n+1 2
équivaut a
22n+1) > 3(n+1).
Donc
An+2>3n+3 donc n>1.
Ainsi
n =2
D.
10
Uy = .
n+1
Comme n+ 1> 0,
10 <1
n+1
équivaut a
20 <n+ 1.
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* * Automatismes : déterminer un sewil * *

Ainsi
n > 19.
Donc
n = 20|
6. On cherche
— > 100,
3
soit
2" > 300.

A la calculatrice :

28 = 256 < 300 et 29 = 512 > 300.

Le plus petit entier convenable est

7. On cherche
3" > 500.

A la calculatrice :

3% = 243 < 500 et 35 = 729 > 500.

Donc
n==06|
8.
20
Uy, = }
n+2
On cherche
20 <1
n+2
Comme n + 2 > 0, cela équivaut a
20 <n+ 2,
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* *
donc
n > 18.
Ainsi
n=19]|.
9.
n + 12
Uy = )
4
On cherche
7l 12
nt > 20.
4
Donc
68
™+ 12 >80 donc n > =
Ainsi
n = 10]|.
10.
u, = 30 — 3n.
On cherche
30 —3n <0,
donc
n > 10.
Ainsi
n=11]|
11.
U, = 4+ 6n.
On cherche
4 + 6n > 40,
donc
n > 6.
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* * Automatismes : déterminer un sewil * *

Ainsi
n=7]
12.
u, = 50 — Tn.
On cherche
50 — Tn < 10,
donc
- 40
n>—.
7
Ainsi
n =

13. On calcule les termes :

U =3, ur =06, uy =12, wu3=24, uys =48, wus=96, wug=192.

Donc
n=~06
14.
ug = 200, wy; =100, wup =50, wu3=25 wuys=12,5, wu5=6,25.
Donc
n=>5
15.
U, = —H + 3n.
On cherche
=5+ 3n > 20,
donc
- 25
n>—.
3
Ainsi
n =
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* * Automatismes : déterminer un sewil * *

16. On calcule les premiers termes :

up =2, uy =3, uy=06, wug=11, wuys =18, wus=27, wug=38, wu;=>51.

Donc
n="7|
17.
Uy = ]_, Uy = 5, U = 17, Uz = 53, Uy = 161
Donc
n=4
18.
Ug = 100, Uy = 90, Ug = 807 . U7 S 30, Uug = 20.
Donc
n =8|
19. On obtient
u, = 2".

A la calculatrice :

29 = 512 < 1000 et 210 — 1024 > 1000.

Donc

20. A la calculatrice :

U9 ~ 1]_, 53 et Ugp ~ 97 22.

Le premier terme inférieur & 10 est donc obtenu pour

n=20|
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