Exercices dans |’ espace en tout genre

Exercice 1l
Soit le cube ABCDEFGH de c6té 3 cm
Soient lespoints |, Jet K appartenant respectivement aux arétes [AB] , [BC] et [BF] tels que
Bl =BJ=KF=1cm
1) Justifier que [KB] est une hauteur du tétraedre |IBK
2) Caculer le volume de ce tétragdre
3) Justifier que [AE] est la hauteur de la pyramide de base EFGH et de sommet A .
Calculer le volume de cette pyramide

Exercice 2

On considére le pavé droit ABCDEFGH tel queAE=2cm,AB=4cmetAD=3cm.
1) Montrer que (AE) est orthogonale au plan EFGH
2) Endéduire que le triangle AEG est rectangle en E
3) Calculer EG puis AG

Exercice3

Soit ABCDEFGH un cube d’ aréte de coté a .
1) Caculer AF enfonction de a
2) Cadculer le volume du tétraedre AFHC

Exercice4

Soit ABCDEFGH un pavé droit
1) Quelleest I'intersection de (ABFE) et (BCGF) ?
2) Quelleest I'intersection de (CDHG) et (EFGH) ?
3) Quelle est I'intersection de (AEGC) et (DHE) ?
4) Quelle est I'intersection de (BDHF) et (CDHG) ?

Exercice5

Soit ABCD un tétraedre . On considere | et Jles milieux respectifs de [BC] et [CD] .
1) Quelleest I'intersection de (ABC) et (AlJ) ?
2) Quelleest I'intersection de (BCD) et (AlIJ) ?

Exercice 6
Une droited coupeun plan Pen O ; A et B sont deux points de d tels que O soit entre A et B .
M est un point tel que (MA) coupePenl et (MB) coupePenJ

1) Justifier lefait que O appartienne au plan (MAB)

2) Expliquer pourquoi les points | et J appartiennent au plan (MAB)

3) Donner un autre plan qui contienne O, | et J

4) En déduire quelespoints O, | et Jsont alignés

Exercice7
Soit ABCD un tétraédre . Soient | et Jles milieux respectifs de [BC] et [CD] .
1) Montrer que (AC) et (BD) ne sont pas coplanaires
2) Quelleest laposition relative de (1J) et (AC) ?
3) Quelle est laposition relative de (Al) et (CD) ?
4) Quelle est la position relative de (BJ) et (DI) ?

Exercice 8
ABCD est un parallélogramme . Un plan P contenant la droite (AD) et un plan Q contenant la
droite (BC) se coupent suivant une droite d . Démontrer que d est paralléle a (AD)
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Exercice9
ABCDEFGH est un parallélépipede rectangle .
1) Montrer que AEGC et BFHD sont des parallélogrammes
2) Montrer que ABGH est un parallélogramme
3) Démontrer que les diagonales[AG] , [BH] , [DF] et [CE] se coupent en leur milieu et
gu’ elles sont concourantes

Exercice 10
Un tétraedre ABCD a pour mesuresAB=3cm,BC=BD=4cm,AC=AD=DC=5cm
1) Montrer que deux des faces sont des triangles rectangles
2) Endéduire que ladroite (AB) est orthogonale au plan (BCD)
3) Quelle est lahauteur du tétraédre issue de A ?
4) Enremarquant que letriangle DBC est isocéle, calculer son aire
5) Calculer le volume du tétragdre
6) Enremarquant que letriangle ACD est équilatéral , calculer son aire
7) Endéduire lalongueur de la hauteur du tétraedre issue de B

Exercice 11

OABC est un tétragdre . Lesangles AOC , AOB et BOC sont droits .
OA=0B=0C=2cm

On note N lemilieu de [AB] . M est un point quelconque du segment [ON] distinct de O et de
N ; Pest le plan passant par M et parallele aux droites (AB) et (OC) . P coupe le segment
[OA] enl, lesegment [OB] en J, le segment [BC] enK et le segment [AC] enL .

1) Montrer que (1J) et (AB) sont paralléles

2) Quelle est I'intersection de P et de (ABC) ? Montrer que (LK) est paralléle a(1J)

3) Montrer que les droites (IL) et (JK) sont paraléles a (OC)

4) Expliquer pourquoi (OC) est orthogonale & (OAB) . En déduire que la droite (IL) est
orthogonale a(1J)

5) En déduire la nature du quadrilatére |JKL



