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Partie A
, e*+1 1—x
Dh (x)zex+x_1=ex+x
Sur ]0; +oo[ , f’(x) est du signe de son numérateur : 1 — X
X 0 1 + 00
f’(x) + 0 -

f(x) . /v In(e+1) -1 \ )

2)In(1+ ex—x) = In (x al ex) = In(x + %) — Ine* = In(x + ¥) — x = f,(x)

ex

- x — . —
xl_l)l-‘rl_looe—x = 0 par cc donc xl_l)rpoo filx) =0

Partie B

e*+k 1_k(1—x)

1)fk’(x):e"+kx_ T eX + kx

X 0 1 +o0
(%) + 0 3

f(x) ) / ln<1+§> \0

2) in(1+ kex—x) = In(e* + kx) — Ine* = fi(x) et idem A2) lim _fi(x) = 0

1
3) b) Etudions g(x) = In(1+ ) —x.g'() = 3= —1=—155 <0

De plus, g(0)=0doncg(x)<OetIn(1+x)<x.
Le maximum de f;(x) est In (1 + S) donc :

fr(x) < ln(l +§) < E

e
e* +px>

4) f, (%) = fn(x) = In(e* + px) — x — In(e* + mx) + x = In (H_mx

X

e* +px e* + px
p<md0ncpx<mxetex+px<ex+mxdonc—p<letln(—p)<0
e* + mx e* + mx

C,, est donc en dessous de Cy,

Poly exercice 6
Partie A

1) réponsec 2)pourn=10:u=0,6687;n=100,u=0,6906;n=1000,u=0,6929
Or In 2 =0,6931 donc plus n est grand , plus on se rapproche de In 2

Partie B
0 1 1-x 1 1 x-1
@ =-lt-=——gW=-mt+-="
X 0 1 400
f’(x) + 0 -

f(x) / 0 \




Doncf(x)<Oetlnx<x-1
X 0 1 40
g’(x) - 0 +

9(x) — . /

1
g(x) > 0doncilnx > 1 —3

1_ K <l(k+1><k+1 o <k +1) - nk <=
Il =shi ) =% pgq s k1) —ink <o

1 1
3) 1_ln(n+ )—Inn <

- < —
2_ln(n+2) Inn+1) ———l

1
—<In2n—-In(2n-1) <
o = In2n—In(2n—-1) S —

On additionne tout :

! i tlone l<1+1++
n+1 n+2 o = n(2n) = Inn n+1 2n—1

1 1 1
4)a)3)<:>unSln(Zn)—lnn§;+un—%<:>unSln(Z)Sun+%

1
@—%<un m2<0

Par le th des gendarmes, on a :

1
lim — =0et lim u, — In2 =0donc lim u, = I[n2

n-+o0 LN n—-+oo n—-+oo



