Démonstration « s f dérivable alorsf continue »

Théoréme

Soit f une fonction définie sur unintervallel .
Si f est dérivable en adorsf est continue en a, pour tout adel .

Démonstration

Le principe

De laformule du nombre dérivé , on écrit la définition de la fonction continue .
Pour retenir cette démonstration

Partir du nombre dérivé

Lesprérequis

Ladéfinition d’ une fonction dérivable

La définition d’ une fonction continue

La démonstration

Soit f une fonction dérivable en a
¥ Définition de la dérivabilité
f(a

f( ) ( ) - f(a)

Alors lim———~~

X® a

] Utlllsatlon d’une fonction auxiliaire dont on cherche la limite de deux facons
différentes
Posonsg(x) = f(x)- f(a)- f'(a)(x- a)
& Limite membre a membre
limg(x) =lim f(x) - lim f (&) - lim f*(a)(x- a)

Or Ii(gnx- a=0 donc Ii(gn f'(a)(x- a)=0

Ii(grell f(a) = f(a) puisgue f(a) ne dépend pas de x

Donc Ii(rgn a(x) ﬂi@gn f(x)- f(a)

(@ Limite grice au nombre dérivé de f

() f(a)

Deplus, puisque I|m =f'(a) , onallngg(x):o

# Bilan desdeuxllmltes
Donc Ii(gn f(x)- f(a) =0 cest-&dire Ii(gn f(x)=1f(a)

Et donc f est continueen a.




