Corrigé des indispensables de la fonction exponentielle

1)

2)

Tout dépend de votre calculatrice , mais en général , la courbe semble monter et donc
lafonction semble croissante

Onag(x)= (x+2)e“'-1

a) lim x- 1=+¥ et lime =+¥ donc lim e“*=+¥ ;deplus lim x+2=+¥ donc
X® +¥ t® +¥ X® +¥ X® +¥

fim 909 = +¥ .
g(x) = %(xex + 2ex)- 1; I(Ebm¥ xe* =0 par croissance comparee ; I(!Drrl e* =0 par régles
du cours donc I(ijr_r!é g(x) =- 1 (‘asymptote horizontale d équationy =- 1)

b) g'(x) = e '+ (x+2)(e“!) =e“}(x+3). Or & >0donc g (x) est du signedex + 3
doncg'(X) >0s x>- 3etgest croissantes x > - 3 et décroissantes x < - 3
g(-3)=-1-€*»-101

©)
X - ¥ -3 +¥
g (x) - 0 +
9(x) -1 +¥
\ » /'
d) Lafonction g est continue car dérivable ; elle est strictement croissante sur ] 3;+¥[
et0l J 1- e“‘;+¥[ donc par le corollaire du théoreme des valeurs intermédiaires, il
existe un unique a dans ] 3;+¥[ tel queg(@ =0.
(onremarque quesur |- ¥;-3 g(x) <0)
9(0,20) = - 0,014 et g(0,21) = 0,003
donc puisque—0, 014 <0< 0,003 adlors 0,2 <a< 0,21
€) par lecture du tableau de variation et par d) on a: g(x) < 0 sur ] ¥;a[ etg(x)>0
sur ]a;+¥[
3) Onaf(x) = x€*- XEZ doncf’(x) = 2xe* '+ x2e* " - x= x[(2+ x)e* ! - 1J =xg(X) .
On adonc le tableau de signes suivants :
X - ¥ 0 a +¥
X - 0 + +
a(x) - - 0 +
f'(x) + 0 - 0 +

Lafonction f est donc croissante sur ] ¥ ;O[ E ]a;+¥[ et décroissante sur 0 ;8]
La conjecture du début est donc fausse




