Exercices sur la division euclidienne

Exercice 1
Déterminer le reste des divisions euclidiennes dans les cas suivants :

1) 3217 par 19
2) 1273 par 17
3) 228 par 15
4) 75 par 12
5) 89 par9

Exercice 2
On donne I’égalité : 842 270 = 3251 X 259 + 261

1) Donner le reste de la division euclidienne de 842 270 par 3251
2) Donner le reste de la division euclidienne de 842 270 par 259

Exercice 3
Déterminer en fonction de n le reste de la division euclidienne dans les cas suivants :

1) 2n2+nparn+1
2) n2+2n+3parn+2
3) 3" —2par3"!

Corrigé
Exercice 1

1) 3217 = 19X 169 + 6
2) 1273 =74 x 17 + 15
3) 228 =15x 15+ 3
4) 75=12%X6+3

5) 89=9x9+8

Exercice 2

1) Le reste est 261 car il est plus petit que 3251
2) Cette fois ci, 261 est plus grand que le diviseur 259 , ce n’est donc pas le reste .
Transformons I’égalité :

842 270 = 3251 X 259 + 261 — 259 + 259 = 3252 x 259 + 2

Le reste est donc 2
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Exercice 3

1) 2nP+n=mn+1)2n)—-n=mn+1D)2n—-1)—n+n+1=
n+1H@2n-1)+1

Donc leresteest 1sil<n+1doncsin>0etpourn=0,alorsle reste est0 .
2) n"*+2n+3=(n+2)(n)+3doncleresteest3si3<n+2doncsin>1.
Casn=0:leresteestlcar3=2+1
Casn=1:leresteestOcar6=2x3+0

3) Ona:3"—-2=33"1H-2=23""H +3»1-2
Etudions lesignede 3" 1 —2:3"1>2en—-1>21on=>2
Par contre , on a toujours : 3"71 — 2 < 371

Conclusion, si n > 2, alors le reste est 3771 — 2
Sin=1,leresteestOcar3! —2=1=1x3%+0

Sin =0, on ne travaille plus avec les entiers donc ce cas n’est pas a ¢tudier .



