Corrigeé exercice indispensables des suites

1) a) Lafonction f est dérivable comme somme de fonctions dérivables
f'(x) -1z, 3gzi(x- \/§Xx+\/§) .Ontravailleavec x > 0 donc f * est du
2 X2g 2x?
signede x- /3 etf'(x) > 0sur }\/§;+¥[etf est donc croissante sur }\/§;+¥[ et
décroissante sur JO; \/§[ . Deplus, on remarque que f(\/§): V3 . Doncf(x) 3 /3
pour tout x >0
0,5 point
b)

Il était demandé de mettre les points sur I’ axe des abscisses
0,5 point pour la courbe de f
0,5 point pour la famille des points A

c) Il semble que la suite tende vers /3

0,5 point

2) a) Soit lapropriété: u_3 /3 pour tout n

Initialisation : u, =33 /3 ; lapropriété est donc vraie pour n = 0

Hérédité : supposons que u_ 3 +/3 aurang n et montrons qu'alors u_,, 3 +/3

Onau,? 3 , etlafonction f est croissante sur [V3;+¥ | donc f(u,)? f(V3) et donc

l'In+1 3 \/‘T)’

Conclusion : u_ 3 +/3 pour tout n
0,5 point



Corrigeé exercice indispensables des suites

b) f(x)- x —lﬂ——
2e X g 2X

.Onadonc: C est au dessus de D sur JO;\/§[ , C coupe D enx = /3 et C en dessous de C

sur 3;+¥l

0,5 point

c) Onaf(x) —x <Osur J\/§;+¥[ ,oronamontréque u, 3 +/3 .Donc: f(u)- u <O soit

U,,, - U, <O et donc lasuite (u,) est décroissante

0,5 point

d) La suite est décroissante et minorée par /3 donc elle converge .

On ne sait pas que V3 estlalimite !

0,5 point

3) On af fonction continue car dérivable; u,,, = f(u,) ; et lasuite converge

Le théoréme du point fixe nous donne alors L = f(L)

0,5 point

Larésolution de I’ équation est équivalente al’ équation :

f(x)- x=28 X0 1 (13 \J/3+x)=0 etdoncL = 3
2e X g 2X

(\/:_%- xX\/§+x) ,or x > 0 donc f(x) — x est du signede +/3- x

0,5 point



